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Opis: Če je relacija delne urejenosti na vektorskem prostoru X usklajena z operacijami vektor-
skega prostora, potem je X delno urejen vektorski prostor. Če je delno urejen vektorski prostor
X glede na relacijo delne urejenosti mreža, potem X imenujemo vektorska mreža. Večina vek-
torskih prostorov, ki jih srečamo med osnovnim študijem matematike, je glede na naravno delno
urejenost vektorska mreža. Če norma na Banachovem prostoru X, ki je hkrati vektorska mreža,
zadošča ∥x∥ ≤ ∥y∥ za |x| ≤ |y|, potem je X Banachova mreža. Tak primer so naprimer Rn za
n ∈ N, C[a, b] in Lp[a, b] za p ∈ [1,∞]. Med vsemi linearnimi operatorji na dani vektorski mreži
imajo najpomembneǰso vlogo pozitivni operatorji. To so tisti operatorji, ki preslikajo pozitivne
vektorje v pozitivne.

Najprej bomo spoznali osnovne lastnosti vektorskih mrež in posebnih podprostorov, katerih
obstoj zagotavlja urejenost. V primeru Banachovih mrež bomo raziskali usklajenost med ure-
jenostno in analitično strukturo. Posebno vlogo bodo imele Banachove mreže, v katerih sta
norma in urejenost usklajeni. Poleg splošne obravnave bomo natančno obravnavali Banachovi
mreži C(K) in Lp(µ). Nato se bomo posvetili študiju pozitivnih operatorjev in ostalim razre-
dom operatorjev na vektorskih in Banachovih mrežah. Za določene razrede operatorjev bomo
odgovorili na vprašanje, ali dani razred operatorjev tvori vektorsko ali Banachovo mrežo. Nato
se bomo preselili k C(K) in L1(µ)-reprezentacijam Banachovih mrež. Dokazali bomo, da je
vsaka Banachova mreža lokalno izomorfna mreži zveznih funkcij C(K) na nekem kompaktnem
Hausdorffovem prostoru K. V primeru L1(µ)-reprezentacij bomo dokazali, da je pod določenimi
pogoji Banachova mreža lokalno izomorfna mreži L1(µ) za nek merljiv prostor s pozitivno mero
µ. Obe reprezentaciji nam omogočita dodatna orodja za študij Banachovih mrež.

Če bo dovoljeval čas, si bomo ogledali spektralno teorijo pozitivnih operatorjev in problem
invariantnih podprostorov za pozitivne kompaktne operatorje s stalǐsča urejenosti.
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Pričakovano predznanje: Predmet je primeren za vse doktorske študente in napredneǰse
magistrske študente, ki imajo predznanje iz funkcionalne analize in teorije mere.

Ocenjevanje: Pri predmetu sta predvideni dve domači nalogi in ustni izpit.

Semester: poletni

Jezik: slovenski ali angleški (odvisno od študentov pri predmetu)
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