BARVANJE VOZLOV IN SPLETOV S KLAPAMI

JOZE MALESIC

Klapa (angl. quandle) je mnozica @ z dvoéleno operacijo x, za katero velja,

e dajeaxa=azavsak a € Q,
e daje (axb)xc= (axc)x*(bx*c) za poljubne a,b,c € Q in,
e da je preslikava Q — @, ki je dana s predpisom = — x * a, bijekcija pri
vsakem a € Q.
Klapa orientiranega vozla se da definirati topologko - podobno kot grupa vozla
(fundamentalna grupa njegovega komplementa). Wirtingerjevi prezentaciji grupe
vozla je podobna prezentacija klape: generatorji pripadajo vejam diagrama, relacije

Ambientno izotopnima vozloma pripadata izomorfni klapi. Ce ho¢emo dokazati, da
vozla K7 in K5 nista ambientno izotopna, moramo torej dokazati, da njuni klapi
Q(K1) in Q(K3) nista izomorfni. Ena od metod za ta namen so reprezentacije klap.
Preuciti moramo reprezentacije (klapne homomorfizme) Q(K;) — P in Q(K3) — P
klap obeh vozlov v neko skupno klapo P. Reprezentacija klape vozla je enoli¢no
doloc¢ena s slikami generatorjev; pri tem morajo slike ustrezati relacijam. Pravimo,
da veje diagrama barvamo z elementi klape P.

Se mocnejse orodje za razlikovanje vozlov dobimo, Ge poleg vej barvamo tudi lica
diagrama. Na ta nacin se da na primer dokazati, da vozla 556 in 527 v polnem
torusu nista ambientno izotopna:

To sta vozla iz ¢lanka Bostjana Gabrovska: Tabulation of Prime Knots in Lens
Spaces. S premenjalnimi moduli se ne dasta razlikovati, v ¢lanku so bili uporabljeni
hiperboli¢ni volumni.



